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MODELI KVANTITATIVNE ANALIZE
ELASTICNOSTI
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Milojevi¢ Ivan ?

SaZetak: U ovom radu su opisani modeli cenovne elasticnosti
primenom kvantitativnih pokazatelja. Posmatranjem zavisnosti izmedu
elasticnosti traznje neke robe i ukupnih izdataka potrosaca te robe, Sto
se moze poistovetiti sa ukupnim prihodima proizvodaca koji sam tu
robu iznosi na trziste, elasticnost je izrazena u funkcionalnom obliku.
U skladu sa tim, koeficijenti elasticnosti cena i traznje su izracunati i
analizirani izmedu razlicitih kategorija proizvoda. Rezultati do kojih
smo dosli pokazuju da, sto je veca cena tih dobara, veci su izdaci
kupaca, a time, veéi prihodi prodavaca i obratno, niza cena — maniji
izdaci kupaca, dakle i prihodi prodavaca. Analizirana je i elasticnost
ukupnih troskova u odnosu na veli¢inu ponude robe i pokazano je da
se koeficijent elasticnosti prosecnih i ukupnih troskova razlikuje za
jedinicu.

Kljucne reci: ekonomska elasticnost / kvantitativna analiza / trZisna
ekonomija
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UvoD

Elasti¢nost, u fizicCkom smislu, svojstvo je tela da povrati svoj oblik i
zapreminu kada na njega prestanu da deluju spoljasnje sile koje su ga
deformisale. Pri tome se pretpostavlja da deformacija nije preSla neku
granicu, tj. granicu elasti¢nosti.

U ovom smislu, Sto se teZe deformiSe, telo je elasti¢nije. Tako je celik
elasti¢niji od olova, za koje se moze reCi da je gotovo savrSeno
neelasticno. U ekonomiji ovaj termin podrazumeva sposobnost
ekonomske veli¢ine da reaguje, viSe ili manje intenzivno, na promenu
neke druge velicine koja je s njom u odnosu meduzavisnosti. Sada je
jasno da je smisao elasti¢nosti u ekonomiji potpuno obrnut od onog u
fizici. U fizici je povratak u prethodno stanje bitna karakteristika
elasti¢nog tela. Ono je zato elasti¢nije, Sto se jaCe opire deformaciji. U
ekonomiji je elasti¢nija ona veli¢ina koja se relativno jace promenila.

Zavisnost promene jedne pojave od promene druge jeste predmet ovog
rada. TrziSte slobodne konkurencije predstavlja osnovu za izucavanje
predmeta elasticnosti. Takva trZiSna struktura slobodne konkurencije
predstavlja stanje u kome, kada se podigne nivo cene traznja biva
promenjena tako da tezi nuli ili beskonacnosti. IstraZivanje elasticnosti
se upravo vezuje za trziste, jer zavisi od stanja na trziStu. Kada se trzisni
ambijent tretira monetarnim efektima npr. inflacijom ili deflacijom, onda
se elasti¢nost mora upodobljavati sa efektima koje takav trziSni ambijent
formira.

U ovom radu kvantitativno se razmatraju razliciti efekti koji se usled
promene trziSne strukture prate kao ekonomska elasti¢nost.

PREGLED LITERATURE

Usled nereverzibilnosti ekonomskih pojava, odnosno njihove
reverzibilnosti neki autori posmatraju elasticnost kao mogucnost
promene usled delovanja odredenih faktora (Bas, Mayer, Thoenig, 2017,
str. 14).

Cenovna elasticnost traZznje je vazan ekonomski instrument bez
kojeg nije moguce donositi bilo kakve znacajne poslovne odluke koje se
tiCu trziSta, trziSnih performansi i trZiSnih aktivnosti, imajuéi u vidu sve
oStriju trziSnu konkurenciju. Prema (Anderson et al., 1997), kako bi se
predvidelo ponaSanje potrosaCa, ekonomisti koriste dobro definisane
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tehnike za procenu osetljivosti potroSaca na promene cena. Glavni
generator konkurencije je svakako mehanizam postavljanja trzisnih cena,
zasnovan na osnovnoj zakonitosti - zakon ponude i traZnje (BoZinovi¢,
Stojanovi¢, 2011, str. 126).

Cenovna elasti¢nost traznje zasniva se na dva osnovna elementa: cene i
traZzene koli¢ine. Dakle, izrazava intenzitet reakcije trazZnje za nekom
robom na promenu cene te robe (Momirovi¢, 2007, 53).

Predmet istraZivanja u radu je prikaz matematickih modela elasti¢nosti
sa ciljem da se ukaZe na mogucnost uporedivanja, na primer, traznje dva
ili viSe proizvoda, koja se iskazuje u razli¢itim sistemima i jedinicama
mere.

MATEMATICKO ODREDENJE POJMA ELASTICNOSTI

Merenje ekonomske elasti¢nosti veli¢ine y u odnosu na veli¢inu x tako
da se u odnos stavlja relativna promena od Yy odgovarajuce relativne

promene od X uzimamo kao polaznu osnovu ili pretpostavku
elasti¢cnosti. Tako da se ovaj odnos moZe nazvati koeficijentom
elasticnosti u jednoj tacki, (point elasticity, elasticity at a point), uz uslov
da su obe promene beskonac¢no male (Trivi¢, 2010, str. 35; Galeti¢, 2010,
str. 131). U simbolickoj notaciji se navedeno moZe zapisati na sledeci
nacdin:

U stvari, AX i Ay su konaCne promene od X, odnosno y. Medutim, kaze

se da je Ax beskonatno mala promena od X, ako je nula njena grani¢na
vrednost, tj. ako Ax — 0. Buduc¢i da y, po pretpostavci, zavisi od X i

menja se kontinuirano, Ax — 0 povlaci za sobom Ay — 0. Prema tome,

na desnoj strani gornje relacije zaista imamo koli¢nik beskona¢no malih
relativnih promena velicine y i X (Atash & Bellehaj, 2017, str. 79;

Damnjanovi¢, Purkovi¢ & Miljkovi¢, 2018, str. 77). Kako je dalje:
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Ay
limY_ = X im &Y _X dy
Axeo% y M0 AX Y dx’

X

proizilazi da je elasti¢nost
X dy

= . 2
) ox (2)

Y. X

Vratimo se sada na izraz (1). Ako je Ax dovoljno malo, tada je:
Ay
~)
y.X % '
X

(3)

A
Neka je u gornjoj relaciji X 1%. Tada je:
X

Ay
Y A
E, =~ =100, (4)
100

a to je procentualna promena veli¢ine Yy, koeficijent elasticnosti ima,

dakle, vrlo jednostavno znacenje. On pokazuje za koliko se procenata
priblizno promeni veli¢ina y, kada x poraste za 1%.

Uz ovu aproksimaciju koeficijenta elasti¢nosti vazno je zapaziti i jedan
nacin izracunavanja tog koeficijenta iz lan¢anih indeksa. Ako su X iY
lancani indeksi veli¢ine X odnosno Y, tada je (Ghoddusi, Roy, 2017, str.
114):
Y -100
77X -100

(5)

Dokaz je jednostavan. Po formuli (3), E , je priblizno jednako ﬂﬂ

y X
Sto se moZe pisati i ovako:
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a to je dalje jednako:

Y2 9 ¥2.100-100

A A 3 Y —-100
*2_1 X .100-100 X100
X X

Sto je trebalo i dokazati.

Ova mera elasti¢nosti nema dimenzije. Koeficijent elasti¢nosti E_, je, naime,

neimenovani broj, pa ne zavisi od jedinice kojom se mere veliine X i V.

Zahvaljuju¢i toj svojoj osobini koeficijent elasticnosti ima veliku prednost
pred ostalim merama promenljivih ekonomskih velicina. Na osnovu
numericke vrednosti koeficijenta elasticnosti moZe se uporediti, na primer,
traznja dva ili viSe proizvoda, koja se iskazuje u razli¢itim sistemima i
jedinicama mere (Andreyeva, Long & Brownell, 2010, str. 2018).

EMPIRIJSKA ANALIZA ELASTICNOSTI TRAZNJE

Postoji uska zavisnost izmedu elasti¢nosti traznje neke robe i ukupnih
izdataka potrosaca te robe (BoZinovi¢ & Stojanovi¢, 2011). Ovakva
pretpostvaka se moze identifikovati sa ukupnim prihodima proizvodaca
koji sam tu robu iznosi na trziste.

U nasSoj analizi smo uzeli kao predmet istraZivanja robu koja ima
elasti¢nu traznju: automobile, PC rac¢unare, krzno, drago kamenje i sl.

0A*0B=0Cx0D=a

Slika br. 1: Elasticnost traznje (Izvor: Babi¢ & Aljinovié, 1996, str. 34)
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Kad padne cena ovih roba, rast traznje bice relativno veci od pada cene,
te Ce se ukupni izdaci potroSaca povecati. Medutim, kada cena poraste, ti
e se izdaci redukovati. Smer promene ukupnih izdataka i smer kretanja
cena su suprotni u slu¢aju dobra elasti¢ne traZnje.

Na drugoj strani analizirali smo robu koja ima neelasticnu traznju, a
bitna je za potroSace (hleb i cigarete). Pad cene ove robe izaziva relativno
manji skok traznje i ukupni izdaci padaju. Suprotno, skok cene
prouzrokuje rast ukupnih izdataka. Prema tome, ukupni izdaci krecu se u
istom smeru u kom se menja cena dobra neelasti¢ne traZznje.

Ovo ¢emo kvantitativno prikazati putem sledece relacije (Duran, &
Acikgoz, 2018, str. 561):

d(p-
%:q(u E,.), ©6)
gde je q=f(p) funkcija traZnje, p-q=p+ f(p)funkcija ukupnih

izdataka potroSaca na robu, odnosno ukupnih primanja prodavaca za ovu

d(p-q)

robu, dok je T grani¢na vrednost ovih izdataka. Ova relacija se u
p

literaturi moZe nac¢i pod nazivom Amoroso-Robinsonova formula. U
nasem istrazivanju izvodi se na sledec¢i nacin(Liao, Wang, 2018, str. 70):

d[p-f(p)]: f(p)+pdf(p): f(p){l_ki.m:':q(l_qu’p).

dp f(p) dp

Ako bi se prikazala u ovom obliku: 3—R= p(l+£], gde je R=pq i
q n

p=f (q), dakle cena p je funkcija koli¢ine q (pa se graficki prikazuje
tako, da se g nanosi na apscisu, a p na ordinatu), dok je n=E_,
(Soderbery, 2018, str. 58).

[zvod se utvrduje isto kao i napred:

ar_d[a-f(a)]_ f(q)+qdfd_(qq):q{1+£_%} p[lgj,

dg dg g dq n
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Iz relacije (6) sledi da je:

d(p-q)

a) T=0, ako je E, , =-1,toznacidaje pg=a=const.,ili q:E

p

to je kriva konstantnih izdataka, (slika 1). Prema tome, ukupni izdaci pq

,a

su konstantni, kada je koeficijent elasticnosti E, j=-1 (Wang, & Ogawa,
2018, str. 230).

b) d(;)q.q)<0, akoje E, , <0 i|qup|>1.

Tada funkcija ukupnih izdataka pg opada, kada p raste i obrnuto, i

c) d(;Q)>O' akoje E, ;<0 i|Eq’p|<1.

U ovom slucaju, funkcija ukupnih izdataka pq raste sa cenom p i
obrnuto.

Tabela 1. Koeficijenti elasticnosti potrosnje u Republici Srbiji 2017. godine

Roba Koeficijent elasti¢nosti
Automobili 1,6
Bela tehnika 0,6
Krzna 2,4
Drago kamenje 2,5
PC racunari (desktop i laptop) 1,3
Mobilni telefoni 0,9
Uredaji za hladenje (klima uredaji) 1,1
Sportska oprema 1,3

Izvor: Istrazivanje autora
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Ovo istrazivanje pokazuje da postoji suprotnost, sukob interesa izmedu
prodavaca i kupaca oko dobara neelasti¢ne traznje. Sto je veéa cena tih
dobara, veci su izdaci kupaca, a time, veéi prihodi prodavaca i obatno,
niZa cena - manji izdaci kupaca, dakle i prihodi prodavaca (Jovanovi¢,
Milenkovi¢ & Damnjanovi¢, 2017, str. 75 ).

EMPIRIJSKA ANALIZA ELASTICNOSTI TROSKOVA

Elasti¢nost ukupnih troSkova T u odnosu na veli¢inu ponude robe Q
definiSe se na nac¢in (Drenovak, 1996, str. 56; Kozul, 2017, str. 63):

o

dT
T dT dQ
QdQ T

Q

dakle, odnos grani¢nih (marginalnih) troSkova j—(-; i prosecnih troskova

T RV . oy o AT v
—. Granic¢ni troSkovi jednaki su grani¢noj vrednosti I(IgmoA— koli¢nika
AQ—

sta troSkova AT i prirasta koli¢ine ponude robe AQ, kad AQ teZi nuli,

ili mozZe se re¢i da su granic¢ni troSkovi na nekom nivou ponude robe
jednaki promeni ukupnih troSkova koja rezultira iz vrlo malog
povecanja proizvodnje, polazeci od toga nivoa.

[z ove definicije elastiCnosti proizilaze sledeci zakljucci (Duran & Acikgoz,
2018; Meta, 2015):

1. Kada je E <1, granic¢ni troskovi manji su od prosec¢nih. U tom slucaju
prosecni troSkovi opadaju sa rastom proizvodnje. U stvari, iz relacije

dT T
—<—, slediTdT <QdQ.
dQ Q

Medutim, tada je i TQ+QdT <TQ+TdQ, Sto se moZe pisati i ovako:
Q(T +dT)<T(Q+dQ). Ako se ovakva nejednacina podeli sa Q(Q+dQ),
T+dT - T
Q+dQ Q

dobija se
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I
. T
dT -
a7 5 a1
dQ fda
\ /
N~

O] E<t E=t E>1 Q

Slika br. 2. Elasti¢nost troskova ponude (Izvor: Drenovak,1999, str. 75)

Na levoj strani znaka nejednakosti su prosecni troskovi posle rasta
proizvodnje sa Q na Q+dQ. Oni su, prema toj zadnjoj relaciji, manji od
prosecnih troskova proizvodnje Q. Prema tome, prosecni troskovi su
opali.

2. Kada je E >1, granic¢ni troSkovi su veéi od prosecnih. U tom slucaju,
prosecni troskovi rastu sa proizvodnjom.

3. Kada je E =1, grani¢ni troSkovi su jednaki prosecnim. Tada mali rast
proizvodnje izaziva proporcionalni rast ukupnih troSkova. Prosecni
troSkovi su najmanji. Sva tri slu¢aja su prikazani na slici 2.

Analogno elasti¢nosti ukupnih troSkova definiSe se elasti¢nost prose¢nih
troSkova. Te dve elastiCnosti su povezane sa slede¢om relacijom:
E. =E /-1,

To TR

Q
koja pokazuje, da se koeficijent elasti¢nosti prosecnih i ukupnih troskova

razlikuje za jedinicu. Kvantitativni dokaz se moZe predstaviti na sledeci
nacin:

Q d(T) @ (QSICT?_TJ
__._H Udo g

To TaQle) T @ 0
Q

[z ove relacije proizlaze isti zakljucci o kretanju prosecnih troskova koji
su navedeni.
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[zmedu realnih ekonomskih veli¢ina, dodusSe, uvek postoji neki stepen
korelacije u vezi sa Cime se moZe govoriti o stvarnom, efektivnom
delovanju, Sto u svakom posebnom slucaju treba istraZiti (Bogdanovi¢ &
Hadzi¢, 2018; Ivovi¢, 1999, str. 110). Sada je jasno, da je smisao
elasti¢nosti u ekonomiji usmeren na ispitivanje opiranja deformacijama
koje deluju na ekonomsku pojavu koja se posmatra.

Kada neki proizvod ima elasti¢nu traznju, povecanje drugih ekonomskih
veli¢ina ima sasvim suprotni ucinak. Na primer, ako je E;, <1, tada je

E. <O.

61
To znaci da je elasticnost prosecnih troSkova u odnosu na ponudu
negativna, Sto znaci da ti troskovi opadaju kada raste ponuda.

ZAKLJUCAK

U radu je analizirana cenovna elasticnost ponude i traZnje sa aspekta
osnovnih parametara koji uticu na ovaj indikator. Ovo istraZivanje
pokazuje da postoji suprotnost sukoba interesa izmedu prodavaca i
kupaca oko dobara neelastiCne traznje. Ova suprotnost se ispoljava u
Cinjenici da Sto je veca cena tih dobara, veci su izdaci kupaca, a time vedéi
prihodi prodavaca i obatno, niZa cena - manji izdaci kupaca, dakle i
prihodi prodavaca.

IstraZivanje pokazuje da elasticnost ponude zavisi od toga koliko rast ili
pad proizvodnje pojedinacnog proizvodaca izaziva rast ili pad u
njegovom granicnom trosku, dok na agregatnom nivou zavisi od rasta ili
pada broja preduzeca u odredenoj privrednoj grani.

Veoma neelasti¢cna ponuda se javlja kod onih preduzeca koja proizvodnju
ostvaruju u svom maksimalnom kapacitetu, tako da rast proizvodnje
uzrokuje veliki rast grani¢nog troska, dok se na agregatnom nivou ispoljava
kao nepromenjivost broja preduzeca u odredenoj privrednoj grani.

Suprotno od toga veoma elasticna ponuda je u slucaju da preduzeca
imaju obim proizvodnje kod koga su minimalni prosecni troskovi jednaki
ceni, tako da mali rast ili pad cena izaziva znacajno povecanje odnosno
smanjenje ponude.

Takode, rezultati merenja elasti¢nosti troskova ponude ukazuju da je na
vecini trziSta ponuda elasti¢nija na dugi rok, nego na kratki rok.
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Abstract: This paper describes models of price elasticity using
quantitative indicators. By observing the interdependence between the
elasticity of the demand for some goods and the total consumption
expenditure for this commodity, which can be equated with the total
income of producers who place those goods on the market, the
elasticity can be expressed as a function. Accordingly, the elasticities
of prices and demand have been calculated and analyzed for different
product categories. The obtained results indicate that the higher the
price of these goods, the higher the costs of customers, and thus the
higher the sales revenue. On the other hand, the lower the price - the
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lower the expenses of customers, and therefore- the lower the income
of sellers. The elasticity of total costs in relation to the supply of goods
was also analyzed and it has been shown that the coefficients of
elasticity for average and total costs differ from one another by one.

Key words: economic elasticity / quantitative analysis / market
economy.
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